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RB´Ø]±«��®« ³M°AR¿B�{A °½A±�

/87.1.20 :xo½mQ g½nBU Ç 86.7.15 :S�B½nj g½nBU /t Ønk« S¼MoU ²B¢z¯Aj Ç ³�v¦� k{nA tB®{nB� #

#n±Qºoµ±£ »�Uo«

²k¼�a

¨B�¯> B½ <RB´ Ø]±«> WdM BM »¯Aj��®« B½ �±v¦¼� _¼µ ,½A±� pA o¼� ,k½k] ° �¼wÀ� ¬B¯Aj��®« ¼M nj

WdM �ª« ° ºn°o� ¨B�eA pA ,RB´ Ø]±« ��®« nj /SwA ²jo�¯ S�§Bh« º Øk] n±� ³M ,<RB´ Ø]±« ��®«

/SwA ³T�n nB� ³M <¬B�«A> ° <Rn°o�> ¨±´�« °j B´¯C nj »�±¯ ³M ³� »«B�eA ;j±{»«

° k«B¯»« <³ Ø]±« ºBµ³®¼«p> ,k®Tvµ <///�ª« n±� ³M> ° <///HUn°o�> ¥�{ ºAnAj ³� An »½Bµ³®¼«p ½A±�

° <///³� k½±£»«> ,<///³� k¯Aj»«> k®¯B« ºo¢½j ºBµ³®¼«p ,¤Be ¼� nj /k¯Aj»« ©´L« ,»�B]nA o�¯ pA An B´¯C

pA n±�®Ç« ,�¼�dÇU Ç½A nj /k«B¯»ªÇ¯ ³ Ø]±« »§° ,³Tv¯Aj ©´L« »�B]nA o�¯ pA k®aoµ An <///³� jnAj �{>

³M <�ª«> ° <ºn°o�> ³ Ø]±« ©¼µB�« ,¬C nj ³� SwA »��®« B½ ³®¼«p ,<RB´ Ø]±« ��®«> ° <³ Ø]±« ºBµ³®¼«p>

/SwA ³T�n nB�

»�Ak~« o�¯ pA RB´ Ø]±« ��®« ¬BMp (1 :pA k®UnBL� ½A±� o�¯ pA RB´ Ø]±« ��®« R¿B�{A ½oU²kª�

(3 /SwA »UÀ�z« ºAnAj j±i ºn°BMRAl ° k®�»« ºn°BMRAl xo½mQ ³M nAjA° An B« ��®« ½A (2 /jnAj ¨B´MA

¥Ç�z« oÇ£ A »TÇe (4 ,¨B\Ç¯Aow ° ,k«B\¯A»« ��B®T« [½BT¯ ³M ,¬C xo½mQ ³� SwA ¬C ,¥�z« ½oU©´«

oÇµ nj ,Ç½AoMB®ÇM /SwA ©´LÇ« ° »�½q¼�BT« ºq½BªU <¬B�«A> ° <Rn°o�> q½BªU ,j±{ ¥e ©µ ºn°BMRAl

/©½nAm¢M nB®� An RB´ Ø]±« ��®« k½BM ,Rn±�

,�ª« ºBµ¬B´] ,¬j±M »½B®�« ,¬j±M »�Ak~« ,�ª« ,ºn°o� ,RB´ Ø]±« ��®« :Bµ²rA°k¼¦�

/»�Ak~« ¨B´MA ,ºn°BMRAl
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³« Øk�«

ºBµT« pA An ³ Ø]±« ºBµT« ° k¯nAk¯ (1)»�B]nA S¼�BØ�{ ,»½B®�« ºBµT« :SwA »�k«½A±�
(2)/k®�»« jAkª¦� »½B®�«

,o¢½j º±w pA ° ,k¯Aj»« ¬j±M »�Ak~« An (3)R¿±ªd« ��®« ºB®M¡®w ,±w�½ pA½A±�
��®Ç« ° BÇµ²nAq£ ��®« ¬BMp ¬j±M »�Ak~« (4)/SwA »½B®�« RB´ Ø]±« ��®« ¬BMp :SwA »�k«

;SwAxpnA �MBU ,»�Ak~« ¬BMp /SwA ³�wÀ� ° ¬B¯Aj��®« oTz¼M ¤±L� ° ¬B�lA jn±« Bµ¤±ªd«

nj ³T�n nB� ³M ºBµ³¦ª] xpnA �MBU H�o� ,¬BMp ¬C SiBw x±i ºBµ¤±«o�xpnA ¼¼�U »®�½

�½Ao{ B½ k{BL¯ »�Ak~« Ö��®« ¬BMp o£ A ,½AoMB®M /B´¯C RÀª] ºB®�« �MBU ³¯ ,SwBµ¤±«o� ¬C

° jnAkÇ¯ An (¬j±M »�Ak~«) ��®« ¬BMp �o{ ½oU»wBwA ,k{BM ²kz¯ ¼«FU ¬C ¬j±M »�Ak~«

/SwA ³TiAjoQ RB´ Ø]±« ��®« BM S�§Bh« ³M ,¥¼§j ¼ªµ ³M q¼¯½A±�
RAo�Ç¯ pA jB�T¯A ° RB´ Ø]±« ��®« pA �B�j ³M »�Ak~« ºjo�½°n BM ºjAo�A ,½A±�¥MB�« nj
(Kripke)»�P½o�,jAo�A ½A ¼M nj (5)/k¯A³TiAjoQRB´ Ø]±« ��®« nj °A ¥ÄBv« ³M gwBQ °½A±�
ºBµ¬B´Ç]> ºn±dÇ« ¨±´�Ç« tBÇwA oÇM RB´ Ø]±Ç« ��®Ç« (6)»wB®Ç{S§¿j pA ¤±L�Ç« ºo½o�U

��®« ³M½A±�¤B�{A ½oU»wBwA ,nB� ½A BM ° jAj ³ÄAnA (8)<ºo½mQtoTwj ·�MAn> ° (7)<�ª«

³Ç� »UBeÀÇ�A BÇMÇ½A±Ç�/jo� ��n An Ç RB´ Ø]±« ��®« ¬BMp ¬j±L¯ »�Ak~« »®�½ Ç RB´ Ø]±«
»�Ak~« �o{ ³� S�o½mQ ,S½B´¯ nj ,jAj ¨B\¯A RB´ Ø]±« ��®« »wB®{S§¿j ¨B�¯ nj»�P½o�
xo½mÇQ BÇ«A ;SwA ²kÇ{ ¼Ç«FU ,ºA²nAqÇ£ RB´ Ø]±Ç« ��®Ç« nj RB´ Ø]±Ç« ��®Ç« ¬BÇMp ¬j±ÇÇM

/SwA (9)<ºn°BMRAl> xo½mQ ¨q¦Tv« ,»§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« nj»�P½o�»wB®{S§¿j
»¦½¿j B½ ¤°A ²°o£ :k¯A³T�o£ nAo�½A±�¥MB�« ²°o£ °j ,»§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« pA �B�j nj
° »wB®{S§¿j nj ³� »UAo¼¼�U BM B½ ° k«B\¯A»ª¯ ºn°BMRAl ³M RB´ Ø]±« ��®« ³� k®®�»« ³«B�A

��®« BU k®®�»«¥d®« An ºn°BMRAl ·¦Ãv« HwBwA ,k®µj»« RB´ Ø]±« ��®« »�±�±« ¥�A ¨B�¯

:SwA »�kÇ« »¦½¿j ·ÄAnA BM ³� SwA ºjAo�A ³¦ª] pA q̄±wnBQ/k«B\®¼¯ ºn°BMRAl ³M RB´ Ø]±«



   
   

 

191 Ê RB´ Ø]±« ��®« ³M °A R¿B�{A ° ½A±�

nj ³� »UAo¼¼�U BM ,j±i ¨°j »wB®{S§¿j nj»�P½o�/k«B\¯A»ª¯ ºn°BMRAl ³M RB´ Ø]±« ��®«
¤Akv§±�k®¯B« ºjAo�A ¨°j ²°o£ /jo� ¥d®« An <ºn°BMRAl> ·¦Ãv« ,jAj j±i ¤°A »wB®{S§¿j
(Zalta) BT§Ap° (L.Linsky)»�v®¼§,(AlvinPlantinga) B¢®¼T̄ÀQ,(DagfinnFollesdal)
³M /k®®�»« �B�j ,k«B\¯A»« ºn°BMRAl ³M ³� »UB´ Ø]±« ��®« pA ,ºn°BMRAl pA �B�j BM ³� k®Tvµ

��®Ç« ¬B�Ç�AkÇ« :k®TÇvµ ²°oÇ£ °j½A±�¬B�§Bh« ,»�Ak~« ºBµ��®« ¶p±e nj ,o¢½j RnBL�
/n°BMRAl RB´ Ø]±« ��®« ¬B��Ak« ° n°BMRAl o¼� RB´ Ø]±«

o£ A »Te :S�£ q¼¯ RB´ Ø]±« BM S�§Bh« nj ° S�o½mP¯ An <ºn°BMRAl> ·½o�¯ ²B£_¼µ½A±�
ºq½BªÇU <¬BÇ�«A> ° <Rn°oÇ�> q½BªU ¬±a ,j±{ Bµn ºn°BMRAl k®M ° k¼� pA RB´ Ø]±« ��®«

° j±{»« ��®« ¶p±e ³M »�½q¼�BT« RÀ�z« ° ¥ÄBv« j°n° K]±« ,SwA ©´L« ° »�½q¼�BT«

ºBµo¼L�ÇU ½q¢½BÇ] An RB´ Ø]±Ç« pA ºoÇ¢½j o¼L�ÇU BÇ½ jnAmÇ£ nB®Ç� An RB´ Ø]±Ç« k½BM ,½AoMB®M

��®Ç« o¼L�ÇU �MB�Ç« ,Bµ¤±«oÇ� nj Ê o¼L�ÇU o¼¼�ÇU BÇMÇ½A±ÇÇ�/joÇÇ� <¬BÇÇ�«A> ° <Rn°oÇÇ�>
;kÇ¯Aj»« �B�j ¥MB� ºo½mQRBLYA ��®« K§B� nj An RB´ Ø]±« WdM ,S½B´¯ nj (10),ºo½mQRBLYA

nj o¼¼�U ½A BM B«A /k®�»« o¼L�U <///SwA �jB� H��®«> ³M ,<///³� SwA ºn°o�> ºB] ³M An Ê »®�½

o�¯ jn±«RB´ Ø]±« ��®« ¬Bªµ o¢½j ° k®�»« o¼¼�Uºo¢½j ��®« ³M RB´ Ø]±« ��®« HwBwA ,o¼L�U

·¦Ãv« ° k®�»« o¼¼�U ,³¦Ãv« Rn±� Ê ßo¼L�U nj o¼¼�U ½A BM »®�½ ;Sv¼¯ ³�wÀ� ° ¬B¯Aj��®«

o�¯jn±« RB´ Ø]±« ��®«½A±�,o¢½j RnBL� ³M ° jjo£»« ¥d®« ³�¦M ,j±{»ª¯ ¥e RB´ Ø]±«
³Ç� SwA »«BÇ�eA o¼L�U ,½A±�o¼L�U ½A ¥�z« ½oU©´« /k´¯»« nB®� An ³�wÀ� ° ¬B¯Aj��®«
¶nBMnj ºo~Th« SwA ¨p¿ ,½A±�R¿B�{A »wnoM pA y¼Q /k®Tvµ Ê n Øo�« ºBµo¢¦ª� ºAnAj

:©¼µj c¼�±U »�½q¼�BT« ° »��®« ¬B�«A ° Rn°o�

(12)»��®« ¬B�«A ° (11)»��®« Rn°o�

»�¯ ³� SwA »ª�e <»¦¼¦dU ©�e> /k{BM (13)»¦¼¦dU ³� SwA »��®«Rn°o� ºAnAj »ª�e
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³M ©µ B½ ,SwA �jB� j±i »��®«Rn±� nBLT�A ³M B½ ,»ª�e ¼®a /j±{»«��B®U ³M o\®« ¬C

oÇM H�o� ³� »«B�eA /©�e ¬C ºAq]A ºB®�« nBLT�A ³M ©µ ° SwA �jB� »��®« Rn±� nBLT�A

_¼Çµ ¬°kÇM ³� »½Bµ¤±«o� »®�½ ;k¯A��®« ºBµ³¼�� ,k®{BM �jB� j±i »��®« Rn±� ºB®L«

BÇ½ SwA �±v¦¼� B®¼wMAB½> k®¯B« ;k¯±{»« SMBY ZBT®TwA k�A±� pA ²jB�TwA BM ��� ° ºA³« Øk�«
</Sv¼¯ �±v¦¼� B®¼wMA

¥¼LÇ� ½A (14)/SwBµ³¦ª] ��®« pA ºA³¼�� ° SwAPÚ~P»��®« ¥�{ ºAnAj ³¦ª] ½A
B´Ç¯C nj ³TÇ�n nBÇ� ³M »��®«o¼� �B�§A ºB®�« ° k¯A�jB� j±i »��®« ¥�{ ·½BQ oM H�o� B½B��

,<Rn°o�> ¨±´�« ¬joM nB� ³M pA q¼µoQ ºAoM½A±�/jnAk¯ ¬C »TwnjB¯ ° »Twnj ¼¼�U nj »z�¯
pA ³� ºo¼v�U oµ ,B½B�� ³¯±£½A nj (16)/k¼«B¯»« (15)<�jB� H��®«> ºB½B�� An B½B�� ³¯±£½A

»¯p»M jo« _¼µ> ©�e (17)/SwA �jB� ³¼�� ¬C ,jo¼£ Rn±� ¬C Ç »��®« RAjA o¼� Ç ºAq]A

¨BÇ�eA pA ºoÇ¢½j ·TÇwj /SwA R¿±ªdÇ« ��®Ç« nj B½B�� ½A pA ºA³¯±ª¯ (18)<Sv¼¯ nAk¯p

ºBÇ] ³M ,k¯nAj »¯Bv�½ ºB®�« ³� ,�jAoT« �B�§A TiBw ¼z¯B] BM ³� k®Tvµ »«B�eA »¦¼¦dU

nAk¯p ,ºj Øo\« _¼µ> ©�e ,tBwA ½A oM /k¯±{»« ¥½kLU �jB� H��®« ºB½B�� ³M ,o¢½j �B�§A

nAkÇ¯p ,»¯p»ÇM joÇ« _¼Çµ> ©Ç�e ³M <j Øo\«> ºB] ³M <¬p»M jo«> ¬jo� ¼z¯B] BM
(19)<Sv¼¯

"�§A" o¼Ç� _¼Çµ> »��®« ¥�{ ºAnAj ° SwA »��®« Rn°o� ºAnAj ³� j±{»« ¥½kLU <Sv¼¯

bÀ��A ³M ° �jB� H��®« ,½A±�RBeÀ��A BM ³� SwA ("x)(~AxÉ ~Ax) B½ <Sv¼¯ "�§A"

/SwA ºn°o� H��®« ,RB´ Ø]±« ��®« ¬B��A±«

¬B�«A ¬C K¦w ,°n½A pA ° j±{»« o\®«��B®U ³M ºn°o� H��®« ºB½B�� K¦w ,½AoMB®M

ºn°o� H��®« ºB½B�� ,Bµ²nAq£ ��®« (20) ßxpnA ¤°k] nj /(~à~F) ,ºn±� ¬B¼M ³M ° ,jnAk¯

/k®Tvµ �jB� ,xpnA ¤°k] ºBµo¼L�U ·ªµ nj

»TÇwnj »®�½ ;k®{BM �jB� »UB�°o�« ° RB« Øk�« oM »®TL« ³� k¯A�ª« H��®« »½Bµ¤±«o�

,»��®Ç« ºB½B�Ç� k®¯BÇ« ,o¢½j RnBL� ³M /SwA RB�°o�« ° RB« Øk�« ¬C j±]° ³M ³TvMA° B´¯C



   
   

 

193 Ê RB´ Ø]±« ��®« ³M °A R¿B�{A ° ½A±�

»§±«o� ,k{BM j±]±« ,SwB´¯C oM »®TL« ³� »UB�°o�« ° RB« Øk�« o£ A ³�¦M ,k®Tv¼¯ �jB� ³z¼ªµ

ºB½B�Ç� pA (PÚR) ÉQ¤±«o� ,ÂX« ;j±M kµA±i Swnj ,SwA »��®« ºBµZBT®TwA ·\¼T¯ ³�

nj /SwA �jB� ²B£¬C ,j±{ ³\¼T¯ B´¯C pA ¤±«o� ½A ³� k{BM »�jB� RB« Øk�« o£ A ° Sv¼¯ ��®«

,Bµo¼L�U »��M nj ° �jB� Bµo¼L�U »��M nj �ª« H��®« ¨B�eA ,Bµ²nAq£ ��®« ßxpnA ¤°k]

¬C �kÇ� »®�Ç½ ;SwA ¤Bd« ,�ª« H��®« ³¯ ° ,k{BM ºn°o� H��®« ³¯ »ª�e o£ A /k¯AJlB�

nj ,�ª«o¼� ¨B�eA ,Bµ²nAq£ ��®« ßxpnA ¤°k] nj (~àF) /SwA JlB� ²nA±ªµ ° jnAk¯ ¬B�«A

/Sv¼¯ �jB� ºo¼L�U _¼µ

¤BdÇ« ,»�¼LÇ� �Bd§ pA ,SwA �ª« H��®« ³� »«B�eA pA »ioM ³� SwA ºn°CjB½ ³M ¨p¿

o�Ç¯ pA BÇ«A ;SwA �ª« H��®« ,n±¯ S�ow pA y¼M »T�ow BM S�oe ,B« ¬B´] nj ,ÂX« ;SwA

pA ,kÇ¯A¤Bd« ,»�¼L� �Bd§ pA ³� ºn±«A pA »ioM ,½AoMB®M (21)/Sv¼¯ �ª« ,»�½q¼� B½ »�¼L�

/k¯A�ª« »��®« �Bd§

�½ K¦w ³� S�£ ¼®a ¬A±U»« ,k{ ¬B¼M »��®« ¬B�«A ° Rn°o� ¶nBMnj ³� »UBd¼�±U BM

¬C K¦Çw ,k{BÇM �ªÇ« H��®Ç« »ª�e o£ A ° (~à~F) Sv¼¯ o½mQ¬B�«A ��®« ºn°o� ©�e

ºn°o� ©�e �½ ,»�P½o�»wB®{S§¿j tBwA oM ,o¢½j ¬B¼M ³M (~Ê ~ F) /Sv¼¯ ºn°o�

H��®Ç« ©�e �½ ° ,SwA �jB� ,jnAj »wnSwj ¬AkM B« ¬B´] ³� »®�ª« ¬B´] oµ nj ��®«

³M /SwA �jB� ,jnAj »wnSwj ¬AkM B« ¬B´] ³� »®�ª« ºBµ¬B´] pA »�½ nj ©�Swj �ª«

SwA »��®« ¬B�«A ºAnAj ,»®�ª« ¬B´] oµ nj ,SwA »��®« ¬B�«A ºAnAj ³� »ª�e ,o¢½j ¬B¼M
(22)/SwA �ª« HUn°o� ,o¢½j ¬B¼M ³M °

»�½q¼�BT« ¬B�«A ° Rn°o�

;k¯Aºn°o� »�¼L� �Bd§ pA ³¯ ° (k®Tv¼¯ »¦¼¦dU) k¯Aºn°o� H��®« ³¯ ºn°o� ¨B�eA pA »ioM

�BÇd§ pA ³Ç¯ ° (Sv¼Ç¯ »¦¼¦dU Ao½p) SwA ºn°o� H��®« ³¯ <SwA ¬Bv¯A ±�wnA> ©�e ,ÂX«
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B] ¼ªµ nj SwA �ª« ³TL§A /Sv¼¯ »�½q¼� ° »�¼L� »ª�e HwBwA Ao½p ;jnAj Rn°o� »�¼L�

¬A±U»ªÇ¯ ÂÇ�A ,k{BÇM ³T{Ak¯ j±]°±�wnAo£ A Ao½p ;Sv¼¯ ºn°o� ,©�e ½A ³� j±{ jAo½A

° ¥¼§j ¼ªµ ³M /o¼i B½ jnAj Rn°o� ©�e ½A ©¼®¼LM ³�®½A ³M kwn ³a ,jo� njB� »ª�e ¼®a

j±]° ±�wnA o£ A> ¥�{ ³M An <SwA ¬Bv¯A ±�wnA> ©�e ,k½B¼¯ y¼Q »§B�{A ¼®a ³�®½A ºAoM

³T{Aj j±]° ±�wnA o£ A> ©�e ³� kwn»« o�¯ ³M ¬±®� A /©¼®�»« ¬B¼M <SwA ¬Bv¯A ,k{BM ³T{Aj

©Ç�e ³� jo� �o� ¬A±U»ª¯ An »�½Ao{ _¼µ »®�½ ;SwA ºn°o� »ª�e <SwA ¬Bv¯A ,k{BM

,Sv¼Ç¯ ºn°o� H��®« ³� ,©�e ½A /k{BM JlB� <SwA ¬Bv¯A ,k{BM ³T{Aj j±]° ±�wnA o£ A>
(24)/SwA <»�v¦� B½ (23)»�½q¼�BT« Rn°o�> ºAnAj

º±d¯ ³M ,SwB¼{A pA »UB¼�±~i B½ S¼�±~i ¶nBMnj »�½q¼�BT«Rn°o� pA ºo¢½j �±¯

,o¢½j ¬B¼M ³M /jo��o� RB¼�±~i B½ S¼�±~i ¬C T�o£ o�¯ nj ¬°kM An ¾»{ ¬C ¬A±T¯ ³�

° jnAj j±]° ©µ RB¼�±~i B½ S¼�±~i ¬C ,jnAj j±]° ¾»{ ¬C ©¼®��o� »�½Ao{ oµ nj

nj ,ÂXÇ« ;k{BM RB¼�±~i B½ S¼�±~i ¬C k�B� ¾»{ ¬C ³� jo� �o� An »�½Ao{ ¬A±U»ª¯

³Ç� joÇ� �o� »T¼��° ¬A±U»ª¯ ,<SwA ¬Bv¯A HUn°o� ,k{BM ³T{Aj j±]° ±�wnA o£ A> ©�e

ºn°oÇ� ,±�wnAºAoM ¬j±M¬Bv¯A »®�½ ;k{BL¯ ¬Bv¯A »§° k{BM j±]±« S¼��° ¬C nj±�wnA
oµ nj ,<SwA ¬Bv¯A ,k{BM ³T{Aj j±]° ±�wnA o£ A> ©�e ©¼½±¢M ©¼µA±i»ª¯ ,B\®½A nj /SwA

:©¼®Ç� ¬B¼ÇM ©¼ÇµA±i»Ç« ³�¦ÇM ,jnAj ºn°oÇ� �kÇ� ,o¢½j RnBL� ³M ° SwA �jB� »T¼��°

¬Bv¯A ,k{BM ³T{Aj j±]° ºo¢½j �ª« ¬B´] oµ nj o£ A ,jnAj j±]° ��A° ¬B´] nj ³� »½±�wnA

° SwA ºn°oÇ� ©�e �½ »§ Ø°A /Sw±�wnA ºAoM ºn°o� »��° <¬j±M ¬Bv¯A> »®�½ ;SwA

Rn°oÇ�> An »Ç«°j ° <»ªÇ�e Rn°o�> An »§ Ø°A ,¥¼§j ¼ªµ ³M /ºn°o� ��° �½ »«°j

q¼Ç¯ ��®Ç« ºn°oÇ� ¨BÇ�eA ¥«BÇ{ »�½q¼�BTÇ« ºn°o� ¨B�eA ,�½o�U ½A BM /k®½±£ <»��°

ºn°o� ¨B�eA o¢½j ° ��®« ºn°o� ¨B�eA pA ©�A ,»�½q¼�BT« ºn°o� ¨B�eA »®�½ ;j±{»«

/k¯A(»�¼L� o¼�)
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o�¯ pA /SwA ©�e °j ½A ¼M R°B�U ¼ªµ o¢¯B¼M (26)»��° S´] ° (25)»ª�e S´]

,k{BLÇ¯ ºjApC oØ¼�TÇ« _¼Çµ ,S´Ç] ·®Ç«Aj nj ³Ç� SwA Ç½A <»ªÇ�e S´Ç]> �½o�U ,ºn±�
(27)/M($a) fa B½M("a)fa

S´] /k®½±£ <»��° S´]> An S´] ,k{BM ³T�o£ nAo� (28)ºjApC oØ¼�T« ÖS´] ·®«Aj nj o£ A

° »��®Ç« Rn°oÇ� pA ©Ç�A <»ªÇ�e S´Ç]> ° »�½q¼�BT« ºn°o� ¨B�eA ¥«B{ ��� »��°

/SwA n Ø±v« ¨B�eA ³M o�B¯ ,�½nB�U ½A /SwA »�½q¼�BT«

¬B�«A :S�£ ¬A±U»« »�½q¼�BT« ¬B�«A ¶nBMnj ,»�½q¼�BT« »ª�e Rn°o� �½o�U ·®½o� ³M

»ª�e ,o¢½j ¬B¼M ³M /¬C Jm� ³¯ ° jnAj Rn°o� ¬C �k� ³¯ ³�SwA »ª�e o¢¯B¼M »�½q¼�BT«

An »ª�e ¼®a /¬C Jm� ©µ ° k{BM (29)�ª« ¬C �k� ©µ ³� SwA »�½q¼�BT« ¬B�«A ºAnAj

�½o�U ·®½o� ³M /j±{»« �½o�U q¼¯ »��° Rn±� ³M|Bi ¬B�«A /k®½±£ (30)<|Bi �ª«>

ºBµ¬B´Ç] »��ÇM nj ¬A±U»Ç« ³Ç� SwA ¾»{ �½ pA »T�� <»��° ¬B�«A> ,»��° Rn°o�

o�¯ nj An »�½Ao{ ¬A±U»« »®�½ ;jo��o� ,k{BM S�� ¬C ºAnAj ³�¯C ¬°kM An ¾»{ ¬C ,�ª«

nj An <�Ao�Çw> ¬A±U»« ,ÂX« ;k{BL¯ S¼�±~i ¬C ºAnAj B«A ,k{BM j±]±« ¾»{ ¬C ³� S�o£

�Ç�° ,<¬j±ÇM �±v¦¼Ç�> »®�Ç½ ;k{BLÇ¯ �±v¦¼Ç� ,¬B´Ç] ¬C nj ³� jo� �o� »®�ª« ¬B´]

/k®½±£ (31)<»�o� RB��> ,»TØ®w ·�v¦� bÀ��A ³M An RB�� ³¯±£½A /Sv¼¯ �Ao�w ºn°o�

»�½q¼�BT« ° »��®« ¬B�«A ° Rn°o�¼M SLv¯

¬B¼« SLv¯ ¬A±U»« ,k{ ¬B¼M <»�½q¼�BT« ¬B�«A> ° <»��®« ¬B�«A> ° <Rn°o�> pA ³� »�½o�U BM

:jo� ¬B¼M ³¯±£½A ,<»�½q¼�BT« ¬B�«A> ° <Rn°o�> BM An <»��®« ¬B�«A> ° <Rn°o�>

�ª« ¨B�eA ·ªµ ° k¯A»�½q¼�BT« ºn°o� ¨B�eA ·�±ª\«o½p ��®« ºn°o� ¨B�eA ·ªµ

SwA �ª« ºn°o� »�½q¼�BT« ©�e ,½AoMB®M /k¯A»��®« �ª« ¨B�eA ·�±ª\«o½p »�½q¼�BT«

SwA »ª�e ,<SwA ¬Bv¯A ²B£¬C ,k{BM ³T{Aj j±]° ±�wnA> o£ A ©�e ,ÂX« ;k{BM �ª« H��®«
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¬±®Ç� A /Sv¼Ç¯ »��®Ç« Rn°o� ºAnAj ,k{ ¬B¼M ³� »½B®�« ³M B«A ;jnAj »�½q¼�BT« Rn°o� ³�

:SiAjoQ½A±�R¿B�{A »wnoM ³M ¬A±U»«

½A±� R¿B�{A

/Sv¼¯ »�Ak~«RB´ Ø]±« ��®« ¬BMp /�§A

,³¦ªÇ] ¬C nj ((33)¤±ªdÇ« (32),¨BÇ¯) »UnBLÇ� ��±Ç« ³ÇM SLv¯ An ºA³¦ª] :»�Ak~« ¨B´MA /1

³¦ª] xpnA ,RnBL� ¬C ��±« nj �Ak~« ¬Bªµ BM o¢½j »UnBL� ¬jB´¯ BM ³� ©¼½±£ <»�Ak~«>

,k{BÇM ²kÇ{ ¥�Be »ªUA ·¦ª] k®a K¼�oU pA ³� ©¼{BM ³T{Aj KØ�o« ºA³¦ª] o£ A /k®�¯ o¼¼�U

�½ nj oÇ£ A »®�Ç½ ;k{BM »�Ak~« q¼¯ »ªUA ºBµ³¦ª] ��±« ³M SLv¯ k½BM n±Mq« KØ�o« ·¦ª]

BÇ½ ³¦ªÇ] ¬C �Ak~«©Çµ ³Ç� An »UÀª] B½ ³¦ª] ,RÀª] ·ªµ B½ »�½ ºB] ³M ,KØ�o« ·¦ª]

o¼¼�ÇU KØ�oÇ« ·¦ªÇ] ¥� xpnA ,©¼µj nAo� ¤°A RÀª] B½ ³¦ª] ºB] ³M ,k®Tvµ ¤°A RÀª]

nj k½BM »�Ak~« ¬BMp ,½AoMB®M /k{BM »�Ak~« ¬C ºBµ³¦ª] ¨BªU ³� SwA »�Ak~« »¯BMp /k®�¯

/»�Ak~« ·¦ª] ° ¤±ªd« ,¨B¯ :k{BM ��±« ³w

,j±i ºB�jA ºAoM ºkµB{ ¬A±®� ³M ° k¯A©´L« »�Ak~« o�¯ pA ³ Ø]±« ºBµ³®¼«p ,½A±�o�¯ pA
(34):SwA ²jo� ¬B¼M An <RAnBØ¼w jk�> ¤BX« º°

/SwA 7 pA oU nqM HUn°o� 9 (1)

9 = RAnBØ¼w jk� (2)

/SwA 7 pA oU nqM HUn°o� ,RAnBØ¼w jk� (3)

ºAoM <¬j±M 7 pA oU nqM> Ao½p ;SwA SwnjB¯ (3) ©�e ° Swnj (2) ° (1) ¨B�eA ,B\®½A nj

<¬j±M 7 pA oU nqM> ��° ,¤BX« ½A ºk®MRn±� nj½A±�³TL§A /jnAk¯ Rn°o� RAnBØ¼w jk�
�ªÇ« �Ç�° ,��° ½A ³� »§Be nj ,³Tv¯Aj (35)(¨B�) �ª« ��° ,RAnBØ¼w jk� ºAoM An

/SwA (36)|Bi
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³MSLv¯ AnR¿±ªd« ��®«¬BMp ¬j±M »�Ak~«o¼� :¤±ªd« ��±« ³M SLv¯ ¬j±M »�Ak~«o¼� /2

oÇ¢½j ºo½o�U ³M ,½A±�(37)<S´] BM ³´]A±« ·¯B£ ³w KUAo«> ·§B�« pA »§BX« BM ,¤±ªd« ��±«
:©¼®�»« ¬B¼M

/SwA K¦� ºAnAj ,»L¦� KeB� oµ (4)

K¦� ºAnAj x> ¤±ªd« �Ak~«©µ ³� <SwA ³¼¦� ºAnAjx> ,<SwA K¦� ºAnAjx> ºB] ³M o£ A
:©½nAj ,©¼µj nAo� ¤±ªd« ��±« nj ,SwA <SwA

/SwA ³¼¦� ºAnAj ,»L¦� KeB� oµ (5)

:SwA ¬B¼M ¥MB� ¥½l Rn±� ³M ,RB´ Ø]±« ��®« nj n±Mq« ¨B�eA

:©½o¼¢M o�¯ nj »ª�e An S´] o£ A

/SwA K¦� ºAnAj »L¦� KeB� oµ ³� SwA ºn°o� (6)

/SwA ³¼¦� ºAnAj »L¦� KeB� oµ ³� SwA ºn°o� (7)

:©½o¼¢M o�¯ nj »��° An S´] o£ A °

/SwA K¦� ºAnAj HUn°o� »L¦� KeB� oµ (8)

/SwA ³¼¦� ºAnAj HUn°o� »L¦� KeB� oµ (9)

Rn°o� BM ©µ ,B\®½A nj ³� SwA ²jo� ¬B¼M »��° Rn°o� K§B� nj An n±Mq« ¤BX«½A±�
/k½jo£ o½o�U °A ¤BX« ,»��° Rn°o� BM ©µ ° »ª�e

SwA ºn°oÇ� (6) ©Ç�e oMB®M /SwA �jB� (6) ¶nAq£ B´®U ,(9) BU (5) ³ Ø]±« ºBµ²nAq£ pA

»wB®Ç{S§¿j BÇM ° /SwA K¦Ç� ºAnAj ²BÇ£¬C ,SwA K¦Ç� ºAnAj ¾»Ç{ ¬C o£ A ;¾»{ oµ ºApBM

B«A /SwA �jB� »ª�e ,<SwA K¦� ºAnAj ,»L¦� ºAnAj oµ> ©�e ,»®�ª« ¬B´] oµ nj ,»�P½o�
/SwA �jBÇ� <SwA ³¼¦� ºAnAj ,»L¦� KeB� oµ> ©�e ,»®�ª« ¬B´] oµ nj ,(7) ©�e oMB®M

ºn°oÇ� �kÇ� BÇ«A ,SwA �jB� ��A° ¬B´] nj ©�e ½A ,»Mo\U RB�¼�dU oMB®M k®aoµ ³TL§A

/k{BL¯ �jB� k¯A±U»« ©�e ½A ,�ª« ºBµ¬B´] nj »®�½ ;jnAk¯
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KeB� oµ »®�½ ;SwA ºn°o� ,»L¦� KeB� oµ ºAoM <¬j±M K¦� ºAnAj> ,(8) ©�e oMB®M

,<¬j±M K¦� ºAnAj> ,o¢½j RnBL� ³M /SwA K¦� ºAnAj »®�ª« ¬B´] oµ nj ,��A° ¬B´] nj »L¦�

HUn°o� »�±v¦¼� oµ> ³� SwA ©�e ½A k®¯B« ©�e ½A /SwA <K¦� KeB�> ºn°o� ��°

³¯ ³� »§Be nj ,SwA �±v¦¼� �½ ºn°o� �B�°A pA <¬j±M �±v¦¼�> »®�½ ;<SwA �±v¦¼�

³M q¼¯ (9) ©�e /Sv¼¯ »Ã¼{ _¼µ ºn°o� �B�°A pA <¬j±M �±v¦¼�> ³¯ ° <¬j±M K¦� ºAnAj>

/Sv¼¯ »Ã¼{_¼µ ºn°o���° <¬j±M ³¼¦� ºAnAj> Ao½p ;SwASwnjB¯ ,(8) ©�e ¥½¿j ¬Bªµ
(38)<S´] BM ³´]A±« ·¯B£ ³w KUAo«> ·§B�« nj½A±�:³¦ª] ��±« ³M SLv¯ ¬j±M »�Ak~«o¼� /3
pA ¨B´§A BM /SwA ²jo� WdM ,³¦ª] ��±« ³M SLv¯ RB´ Ø]±« ��®« ¬j±L¯ »�Ak~«|±~i nj

:k¼®� ³]±U ¥½l ¤BX« o½o�U ³M ,°A WdM

2+2= 4 (10)

/S{±¯ An <·z½k¯A> ·§B�«³£o�(11)
2+2= 4 ³� SwA ºn°o� (12)

/S{±¯ An ³z½k¯A ·§B�« ³£o� ³� SwA ºn°o� (13)

¶nAqÇ£ ,©Ç�e ½A nj /Sv¼¯ �jB� (13) ©�e »§° ,k¯A�jB� (12) ° (11) ,(10) ¨B�eA

/SwA ²k{ (12) ©�e nj <2+2= 4> ¶nAq£ ½q¢½B] ,<S{±¯ An "³z½k¯A" ·§B�« ³£o�>

nj k¯A±U»« �½o� ³w ³M S´] :kv½±¯»« ,<S´] BM ³´]A±« ·¯B£ ³w KUAo«> ·§B�« nj½A±�
° Bµ³¦ª] ¨B¯ ºAoM k¯A±U»« ¤±ªd« �½ ¬A±®� ³MS´] :¤°A ·]nj :j±{ jnA° ²nAq£ �½ nBTiBw

o¼L�U :S�£ ¬A±U»« ³� Ê <5+7 =12> B½ <5+7 = 12> HUn°o� :©¼½±¢M ÂX« ;j°n nB� ³M Bµ¤±�¥�¯

»�wnBU�k� ·½o�¯ nj <SwA �jB� ///> ³M o¼L�U ½A /k{BM»« <SwA �jB� HUn°o� ///> ,¬C

k¼�w �oM> ·¦ª] ß¬j±M �jB� ,<�k�> pA»�wnBU�½o�U nj ³� SwA o�l ³M ¨p¿ /jnAj SµBL{

,�½o�U ½A nj /SwA k¼�w �oM o£ A B´®U ° o£ A <SwA k¼�w �oM> :j±{»« ¬B¼M ³¯±£½A ,<SwA

�¯BªÇ� °j ¥ÇiAj ³Ç� ºA³¦ªÇ] ³ÇM ,kµj»Ç« �B]nA »Ã¼{ ³M ³� »«B¯ k®¯B« ,³«±¼£ ¥iAj ·¦ª]
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²nBÇ{A ,SwA k¼�Çw �oÇM ³ÇM <SwA k¼�w �oM> »®�½ ;k®�»« ²nB{A ,Sv¼¯ (¤±�¥�¯ S«À�)

/k®Tvµ Bµ¨B¯ k®¯Bªµ ,¤±�¥�¯ S«À� B½ �¯Bª�°j ¥iAj RÀª] ,°n½A pA /k®�»«

:ÂX« ;SwA ²nAq£ �½ ��° S´] :¨°j ·]nj

/k½C»« Bµ²nAq£ ow oM ³� SwA ºo¢¦ª� ,<S´]> :»®�½ Ê <5+7= 12>

(jApC oØ¼�T« ¬°kM ºBµ¤±«o� »®�½) Bµ²nAq£ ow oM ©µ ,o¢¦ª� ¬A±®� ³M S´] :¨±w S´]

nj »®�½ ,(jApC oØ¼�T«�½ ©�Swj ºAnAj ºBµ¤±«o�) ºA²nAq£ ºBµRnBL� ow oM ©µ ° j±{ ��A°

²nAqÇ£ �½ ow oM ³� SwA ºo¢¦ª� <S´]> Ê ($x) (5+7 = x) :nj ÂX« ;j±{ ��A° n±w ·®«Aj
ow oM ³� SwA ºo¢¦ª� <S´]> ($x) Ê (5+7 =x) nj ° ;SwA ²kz¯ ��A° n±w ·®«Aj nj ° ²k«C

/SwA ²k{ ��A° n±w ·®«Aj nj B½ ²k«C ºA²nAq£ RnBL� �½

pA »§±ªdÇ« RB´ Ø]±Ç« ��®Ç« ° ,³Ç]nj ¼«°j pA ºA²nAq£ RB´ Ø]±« ��®« :k½±£»«½A±�
¬j±M »½B®�« ¬jAj ¬Bz¯ ºAoM An n±Mq« ºBµ¤BX« ³¼L{ »½Bµ¤BX« ²B£¬C /jo¼£»« ²o´M ³]nj ¼«±w

:k®�»« ¬B¼M ¬C R¿B�{A ° RB´ Ø]±« ��®«

:gwBQ

k®¯B« ©µ½A±�:¨B¯ ��±« ³M SLv¯ ¬j±M »�Ak~«o¼�|±~i nj ½A±� ¤B�{A ³MgwBQ /�§A

º°o¼ÇQ B®LÇ« ½A pA ,¤BX« ½A nj B«A ;k¯Aj»« q½BªT« ©µ pA An |Bi ��° ° |Bi ©wA ,¥wAn
©Ç�e nj An |BÇi ºBµ��° ³�¯C o¢« ,jnAj �B]nA y�¯ ©wA j±i ,»«BwA nj /SwA ²jo�¯

An ¤°A jn±« k¯A±U»ª¯ ,¥wAn¥¼¦dUxo½mQ BM½A±�/©¼¯AkM An Bµ©wA ºB®�« B½ ©¼®� �Bd§ ,»«BwA
¥ÇwAn|Bi ºBµ��° ¥¼¦dU k�A±� pA k¯AkM |Bi ©wA k®¯B« An |Bi ��° o£ A ° jo½mPM

/SwA ²jo� ¤°k�

° |Bi ©wA R°B�U½A±�³�®½A ³M ³]±U BM (39)<��° ° S´]> ·§B�« nj¬B¼§±ªwAn±UnC
¬BMp ¬j±M »�B]nA ,|Bi ��° ¬A±®� ³M <RAnBØ¼w jk�> ¥¼¦dU BM ,jo½mQ»« An |Bi ��°

:SwA ²jo� nB�{C ¥½l ¤¿kTwA K§B� nj An RB´ Ø]±« ��®«
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³« Øk�«1) (9>7)

³« Øk�«2) ($x) [NxÙ("y)(NyÉ y= x) Ù (x=9)]
(3) Ù b3)NxÙ("y) (NyÉ y= x)
(3) Ù b4) x=9

(5) ° (1) = b5) (x>7)
(6) ° (4) Ù ¨6)NxÙ("y) (NyÉ y= x) Ù(x>7)

(7) $ ¨7) ($x)[NxÙ ("y) (NyÉ y= x) Ù(x>7)]
(7 ,3) ° (2) $ b8) ($x)[NxÙ ("y)(NyÉy= x) Ù(x>7)]

½A ³M (8) ·¦ª] ,©½o¼¢M B®L« ,SwA ³T�o£ Rn±� ¬C nj ¤¿kTwA ½A ³� ,An ��A° ¬B´] o£ A

° SwA »vª{ ·«±�®«RAnBØ¼w jk� ³� jnAj j±]° jk� �½ H�¼�j ,��A° ¬B´] nj ³� SwB®�«

:»®�½ ,k{BM ¤±«o� ¥� ��° Rn°o� o£ A B«A /SwA 7 pA oU nqM HUn°o� jk� ½A

9) ($x) [NxÙ ("y) (NyÉ y= x) Ù(x>7)]
jk� ³� jnAj j±]° ºA³¯B¢½ jk� ,��A° ¬B´] nj HUn°o� ³� SwB®�« ½A ³M n±Mq« ·¦ª] ²B£¬C

;�jB� ° SwA 9 jk� pA »�¼�±U (8) ·¦ª] /SwA 7 pA oU nqM ° SwA »vª{ ·«±�®«RAnBØ¼w

° SwA »vª{ ·«±�®«RAnBØ¼w jk� pA »�¼�±U (9) ·¦ª] ° SwA oU nqM 7 pA HUn°o� 9 Ao½p

»vª{ ·«±�®«RAnBØ¼w jk� Ç k{ ²nB{A ³� ³¯±£¬Bªµ Ç Ao½p ;SwA JlB� ºA³¦ª] ° ,9 jk� ³¯

° SwAx°kh«½A±�¤BX« ,½AoMB®M /Sv¼¯ 7 pA oU nqM HUn°o� ,½AoMB®M ° 9 º°Bv« HUn°o�
³� »§BX« B«A /SwA ²k«Cy¼Q »¦�z« ¼®a ,|Bi ©wA °|Bi��° ¼M ¬jB´®¯ q½BªU ¥¼§j ³M

o£ A ³� SwA c�A° ° /SwA ²kz¯ ºk®MRn±� ,j±ª¯ o¢½k�½ ¼z¯B] ¬A±T¯ An |Bi ©wA °j

ºB] ³M ,ÂX« ;jn°C»ª¯ y¼Q »¦�z« B´¯C ¼z¯B] ,k®{BM ºkeA° �Ak~« ºAnAj |Bi ©wA °j

° k{BM ©T�µ ¬o�  nqM ºpAo¼{ o�B{ ©wA °j oµ �Ak~« ° ©¼µj nAo�½k§Ac¦~«g¼{,ºk�w
(40)/k®®� ²nB{A B½ ° k®µj �B]nA ©T�µ ¬o�  nqM ºpAo¼{ o�B{ ³M ©wA °j oµ B½
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° <K¦� ºAnAj j±]±«> ¤BX« ¶nBMnj :¤±ªd« ��±« ³M SLv¯ ¬j±M »�Ak~«o¼� ³M gwBQ /J

jo� bo�« ¬A±U»« ©¦� ·�v¦� ¶p±e nj ²nBM½A nj ³� »XeBL« pA o�¯�o� <³¼¦� ºAnAj j±]±«>

ºAo�TwA ³M ¬A±U»« ,SwA ²kz¯ ²kµBz« ºq¼a ¼®a RAj±]±« ·ªµ ¶nBMnj ³� »¯B«p BU B½C ³�

·ªÇµ ¶kµBÇz« ° ¥«BÇ� ºAo�TÇwA oMB®ÇM ³� ©¼®��o� o£ A ,jo� njB� »¦� »ª�e ¼®a ,}�B¯

¨kÇ� ¥Ç�z« BÇM½A±�¤BX« ½A ³� kwn»« o�¯ ³M ,SwA ²k{ njB� »ª�e ¼®a ,RAj±]±«

<SwA ³¼¦� ºAnAj ///> ° <SwA K¦� ºAnAj ///> ¤±ªd« °j »®�½ ;Sv¼¯ ³]A±« Bµ�Ak~« º°BvU

¬kÇ{ ¼z¯BÇ] ,Bµn±Çw pA °A o¼v�U ° R¿±ªd« ��®« nj½A±�jo�½°n BM B«A /k¯A�Ak~«©µ
o½mQ¬B�«A ,¤°A ·LUo«R¿±ªd« ��®« nj ° Bµn±w pA »Ã¼{ o¼v�U BM o¢½k�½ ºB] ³M Bµ¤±ªd«

»§±ªd« ¬A±U»ª¯ ,¤°A ·LUo«R¿±ªd« ��®« nj Bµn±w o¼v�U nj½A±�jo�½°n BM »®�½ ;Sv¼¯
/jo� ¼z¯B] ºo¢½j ¤±ªd« BM An

ºAnAj ¾»{ ¬C o£ A ,»Ã¼{ oµ ºApBM> ©�e pA ¬A±U»ª¯ ,Bµn±w pA »Ã¼{ o¼v�U BM ,o¢½j ¬B¼M ³M

,SwA K¦Ç� ºAnAj ¾»{ ¬C o£ A ,»Ã¼{ oµ ºApBM> ©�e ³M ,<SwA K¦� ºAnAj ²B£¬C ,SwA K¦�

©¼µA±hM o£ A ,½AoMB®M /k{BM nAo�oM (41)F=G»¯Bªµ½A k½BM Ao½p ;k¼wn <SwA ³¼¦� ºAnAj ²B£¬C
R¿±ªdÇ« ��®Ç« nj k½BM ,©¼®� ºo¢½j ¤±ªd« ¼z¯B] An »§±ªd« ,Bµn±w pA »Ã¼{ o¼v�U BM

R¿±ªd« ��®« nj Bµn±w pA »Ã¼{ o¼v�U BM ¬±®� A /©¼µj ¨B\¯A ºnB� ¼®a ,oU¿BM ° ¨°j ·LUo«

©¼Ç¯A±TÇM BU ©¼{BM »¯B�« ° B½B�� k®¯B« ºj Øo\« RBØ½±µ ° »�AqT¯A ºB¼{A ³M ¥½B� k½BM ,¨°j ·LUo«

j±Ç]°Ç½A±Ç�BÇ«A /©¼®Ç� ³ÄAnA ,k¯A²k{ ³TvM R¿±ªd« oM ³� »½Bµn±w pA »Twnj »Ã¼{ o¼v�U
²An ºAkTMA An RBØ½±µ ½A ³M ¬j±M ¥½B� HwBwA ° SwA o�®« An B½B�� ° »¯B�« ,jAk�A ¥X« »UBØ½±µ

joÇ�½°n tBÇwA oM ©µ oU¿BM KUAo« R¿±ªd« ��®« nj ,°n½A pA /k¯Aj»« ¬BMp ¬k{ »«±´�«

o£ A ³TL§A /S�£ hw o¢½k�½ ºB] ³MR¿±ªd« »®¼z¯B] pA ¬A±U»ª¯ ,R¿±ªd« ��®«³M½A±�
tBÇwA oÇM BÇ«A /j±ÇM ¤±LÇ� ¥MBÇ� °A WdM ,S{Aj ¤±L� An oU¿BM KUAo« R¿±ªd« ��®«½A±�
,¤°A ·LUo« R¿±ªd« ��®« nj ,jnAj RAj±]±« »wB®{»Tvµ ° Bµn±w o¼v�U nj ³� ºjo�½°n
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jo�½°n BM ©µ An oU¿BM KUAo« R¿±ªd« ��®« ° k½±¢M hw R¿±ªd« »®¼z¯B] pA k¯A±U»ª¯

,°n½A pA /jo½mPM k¯A±U»ª¯ ,jnAk¯ ¤±L� An »�AqT¯A RBØ½±µ ³�®½A ¥¼§j ³M Bµn±w pA »Ã¼{ o¼v�U

»�BM ¤±ªd« ��±« ³M SLv¯ R¿±ªd« ��®« ¬BMp ¬j±M »�Ak~« pA T�£ hw ºAoM An »½B]

»§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« ¬BMp ¬j±L¯ »�Ak~« ¤B�{A kµA±i»«½A±�o£ A »®�½ ;SwA ³T{Am¢¯
o�¯k½k\U R¿±ªd« ��®« ³M j±i jo�½°n nj k½BM AkTMA ,k®� bo�« ¤±ªd« ��±« ³M SLv¯ An

»§±ªd« RB´ Ø]±« oM An »§B�{A ¼®a ,R¿±ªd« ��®« ³M j±i jo�½°n tBwA oM k¯A±TM BU k®�

/k¯AkM jnA°

»Ç�Ak~«o¼� oM Sv¯A±U»ª¯ ,S{Aj ¤±L� An <ºn°BMRAl> ·½o�¯½A±�o£ A ,o¢½j º±w pA
³ÇM SwnjB¯ ·\¼T¯ ½A Ao½p ;k®� ºnBz�BQ ¤±ªd« ��±« ³M SLv¯ R¿±ªd« ��®« ¬BMp ¬j±M

ºBÇ] ³M B½ o¢½j (»�o�) �ª« RB�� ºB] ³M (»�o�) �ª« RB�� ¬jo� ¼z¯B] ¥¼§j

¼z¯BÇ] An B¼Ç{A ºn°oÇ� RB�Ç� oÇ£ A ³� »§Be nj ,SwA ²k«C y¼Q (»UAl) ºn°o� RB��

°j ,¬An°BÇMRAl ºBµn°BÇM tBÇwA oÇM ,ÂX« ;k{ ©¼µA±h¯ ³]A±« »§B�{A ¼®a BM ,©¼®� o¢½k�½

ºB] ³M ¤±ªd« °j ½A »®¼z¯B] /k¯A�Ak~«©µ <SwA k®ªz½k¯A x> ° <SwA ��B¯ x> ¤±ªd«
,j±Çi �½jB~« ºn°o� RB�� pA °j oµ Ao½p ;jjo£»ª¯ ¤±L� ¥MB�o¼� [½BT¯ ³M o\®« ,o¢½k�½

/k®Tvµ Bµ¬Bv¯A ·�±ª\« »®�½

kÇ¯nAo�oÇM »Ã¼Ç{ ºAoÇM »®�ªÇ« ¬B´] oµ nj ³� An »UB�� o£ A ,»�P½o�»wB®{S§¿j oMB®M
�±�±« ½A ³� SwA »�¼L� ³TL§A /SwA »�BM j±i R Ø±� ³M »®¼z¯B] ¥�A ,©¼®� o¢½k�½ ¼z¯B]

nj <¬B�«A> ° <Rn°o�> �½nB�U tBwA oM ,��A° nj /SwA <ºn°BMRAl> ·½o�¯ xo½mQ oM �o�

,SwA (»UAl ,¬An°BMRAl ¬BMp ³M °) ºn°o� ¾»{ �½ ºAoM S�� �½ ,»�P½o�»wB®{S§¿j
¬C ºAnAj ,SwA j±]±« ¬C nj ¾»{ ¬C ° SwB®L« ¬B´] toTwj nj ³� ,»®�ª« ¬B´] oµ nj o£ A

n±Mq« ¾»{ ,�ª« ¬B´] �½ nj ©�Swj ³� SwA �ª« ¾»{ �½ ºAoM »T�� ° ,k{BM S��

¤A±ÇeA ° �B�°A �o� Ç jnAj c½o~U»�P½o�³� ³¯±£¬Bªµ Ç q¼¯ �ª« ¬B´] ,k{BM ¬C ºAnAj
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»�½ ,o¢½j RnBL� ³M ° �ª« ºBµ¬B´] pA »�½ j±i ,B®L« ¬B´] ° SwB®L« ¬B´] ºAoM ºo¢½j

/SwA ¤A±eA ° �B�°A pA

:©¼®�»«ºk®MRn±� An ºo¢½j ¤BX« ,n±Mq« �½nB�U BM ¬±®� A

/SwA ¬Bv¯A B®¼wMA(1
/SwA ³z½k¯A ¶ Ø±� ºAnAj B®¼wMA(2

/SwA �±v¦¼� B®¼wMA(3
/SwA ¬Ak��®«B®¼wMA(4

///> ° <SwA �±v¦¼Ç� ///> ,<SwA ³z½k¯A ¶ Ø±� ºAnAj ///> ,<SwA ¬Bv¯A ///> ºBµ¤ Ø±d« ¬±®� A

:©¼®�»«»wnoM»�P½o�»wB®{S§¿jtBwA oM An <SwA ¬Ak��®«

¬B´Ç] oÇµ nj (B®¼wÇMA ,³¦ªÇ] pA °) Bµ¬BÇv¯A pA »�Ak~« oµ ºAoM <¬j±M ¬Bv¯A> ¤±ªd«
¬B´] nj ¬A±U»ª¯ An (B®¼wMA,³¦ª] pA °) Bµ¬Bv¯A pA »�Ak~« _¼µ »®�½ ;SwA �jB� ,»®�ª«
Ç½A /k{BLÇ¯ �jBÇ� ¬C ºAoÇM <¬j±M ¬Bv¯A> ¤±ªd« ° k{BM ³T{Aj j±]° ³� jo� �o� »®�ª«

�±v¦¼Ç�> ºBµ¤±ªdÇ« BÇ«A /SwA �jBÇ� q¼¯ <¬j±M ³z½k¯A ¶ Ø±� ºAnAj> ¤±ªd« ¶nBMnj K¦�«

¬B´] oµ nj (B®¼wMA ,³¦ª] pA °) Bµ¬Bv¯A »®�½ ,j±i �½jB~« ºAoM <¬j±M ¬Ak��®«> ° <¬j±M
BÇ½ �±v¦¼� B®¼wMA¬C nj ³� jo� �o� An »®�ª« ¬B´] ¬A±U»« »®�½ ;k®Tv¼¯ �jB� ,»®�ª«

BÇM ¬A±U»ªÇ¯ An <¬j±ÇM ¬Ak��®Ç«> BÇ½ <¬j±ÇM �±v¦¼Ç�> ¤±ªd« ,¥¼§j ¼ªµ ³M /k{BL¯ ¬Ak��®«

��®Ç« ,Ç½AoMB®ÇM /joÇ� ½q¢½BÇ] <¬j±ÇM ³z½kÇ¯A ¶ Ø±Ç� ºAnAj> BÇ½ <¬j±ÇM ¬BÇv¯A> ºBµ¤±ªdÇ«

RB´ Ø]±Ç« ��®Ç« ³Ç� »§Be nj ,Sv¼¯ ¥½B� ºq½BªU _¼µ Bµ¤±ªd« ¼M ¤°A ·LUo« ºBµ¤±ªd«

»½Bµ¤±ªd« ,o¢½j RnBL� ³M /SwB´¯C �k� �½Ao{ ° Bµ¤±ªd« q½BªU o¢¯B¼M HwBwA »§±ªd«

nj /k®®¼z®M o¢½k�½ ºB] ³M <»®¼z¯B]> ¶k�B� tBwA oM k®¯A±U»« ,k®Tvµ ¾»{ �ª« S�� ³�

o�Ç¯ ³ÇM /SwA o½mQ¬B�«A Bµ¤±ªd« »®¼z¯B] ,��®« ¬BMp ¬j±M »�Ak~« ��e BM ,Rn±� ½A

�½jB~« q½BªU ° b±�° K]±« ³� SwA tBwA ½A oM ,»§±ªd« RB´ Ø]±« pA B« j±´{ kwn»«
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»dØ�®Ç« »wB®{B®�« ¨B�¯ �±�±« BM »�BLUnA ³¦Ãv« ½A ° ,�Ak~« nj ¨B´MA ³¯ ° SwBµ¤±ªd«

¬±Ç£ B¯±Ç£ ºBµ¤±ªdÇ« ¼ÇM ,»¯BªµÇ½A BM Bµ¤±ªd« ��®« nj /jnAk¯ »§±ªd« RB´ Ø]±« ºAoM

tB� ///> ºBµ¤±ªd« ¼M »U°B�U _¼µ ,»¯Bªµ½A BM Bµ¤±ªd« ��®«»®�½ ;jnAk¯ j±]° ºq½BªU

}hz« ,»§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« nj Bµ¤±ªd« ½A q½BªU /jnAm£»ª¯ <SwA ¬Bv¯A ///> ° <SwA

/j±{»«

��®Ç« ¬j±L¯ »�Ak~« WdM ³M ¬±®� A :³¦ª] ��±« ³M SLv¯ ¬j±M »�Ak~«o¼� ³M gwBQ /Z

³]±U»�P½o�»wB®{S§¿j nj ¬B�«A ° Rn°o� �½o�U ³M o£ A /©½pAjoQ»« ºA²nAq£ RB´ Ø]±«

toTwj nj ß¬B´] oµ nj ³�SwA ºn°o� »ª�e /j±{»«}hz«½A±�¤B�{A ³M gwBQ ,©¼®�
nj ß�ªÇ« ºBµ¬B´Ç] pA »Ç�½ nj ©Ç�Swj ³� SwA �ª« »ª�e ° ,k{BM �jB� ,B®L« ¬B´]

¬A±U»« B«A ;SwA �jB� »®�ª« ¬B´] oµ nj <2+2= 4> ©�e /k{BM �jB� ,B®L« ¬B´] toTwj

,½AoMB®M /k{BL¯ �jB� <S{±¯ An "³z½k¯A" ·§B�« ³£o�> ©�e ¬C nj ³� jo��o� An »®�ª« ¬B´]

nj ¬A±U»ª¯ ° SwA �ª« <S{±¯ An "³z½k¯A" ·§B�« ³£o�> ©�e ° ºn°o� <2+2 = 4> ©�e

³� SwA ºn°o� »ª�e <SwA ¬Bv¯A ³£o�> ©�e B«A /j±ª¯ o¢½k�½ ½q¢½B] An B´¯C ,T« �½

BM ¤°A ·LUo« R¿±ªd« ��®« ,��A° nj /j±ª¯ <2+2 =4> ºn°o� ©�e ½q¢½B] An ¬C ¬A±U»«

¼ÇM q½BªÇU ³� »§Be nj ,jnAm£»ª¯ ¬±£ B¯±£ ºBµ²nAq£ ¼M ºq½BªU ,Bµ²nAq£ ��®« ° »¯Bªµ½A

/SwA j±´z« Â«B� ¿BM ºBµ¤BX« nj ²k{ ¬B¼M ¨B�eA

/k®�»« ºn°BMRAl xo½mQ ³M nAjA° An B« RB´ Ø]±« ��®« /J

RAnBØ¼w jk�> ¤BX« ³M¬B¼§±ªwAn±UnCgwBQ /SwA Swnj Â«B�|±~i ½A nj½A±�ºB�jA
³� ºq½BªU |±~i nj An¬B¼§±ªwAgwBQ½A±�/SwA K¦�« ½A kØ½Æ« Â«B� <»vª{ ·«±�®«
ºn°BMRAl xo½mQ ³M An B« ³�®½A ¥¼§j ³M B«A ,jo½mQ»« ,jnAm£»«|Bi ��° °|Bi ©wA ¼M

,»§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« »wB®{S§¿j pA»�P½o�¤°A o½o�U nj /k½Bª¯»« jn An ¬C ,k®�»« nAjA°
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©Çµ ° k¯±{»Ç« J±vdÇ« ¤±«oÇ� ,kÇ¯nAj j±Ç]° jApC oØ¼�T« S´] ·®«Aj nj ³� »½Bµ³¦ª] ©µ

jo� ³ÄAnA 1963 ¤Bw nj An j±i »wB®{R¿j ¨°j o½o�U»�P½o�/k¯o½mQRBLYA Bµ¤±«o� ³¯±£½A
©µ ° k¯±{»ª¯ J±vd« ¤±«o� ,jnAj j±]° jApC oØ¼�T« B´¯C ·®«Aj nj ³� »½Bµ³¦ª] ©µ ,¬C nj °

³ÇM 1972 ¤BÇw njRn°oÇ�°ºnAm£̈ B̄JBT� nj B«A /k®Tv¼¯ o½mQRBLYA »½Bµ³¦ª] ¼®a ³�®½A
¬B¼ÇM An »�±Ç¯ RAl ° ºn°BÇMRAl pA j±Çi o½o�U ° k®�»« �B�j ºn°BMRAl ·½o�¯ pA ,SeAo�

³� k®�»« B�jA (42)<»§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« ° ºn°BMRAl> ·§B�« nj q̄±wnBQūoU³TL§A /jnAj»«
»TÇe ° ºn°BMRAl ·½o�¯ �k� xo½mQ pA ¥�Tv« ,»§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« ¶p±e nj S¼§B��

»Twnj ³M SLv¯ � ¾±w ,ºn°BMRAl ·½o�¯ ·�§B�« ¶q¼¢¯A ,q̄±wnBQo�¯ pA /SwA ¬C ºnAjB®�«
:SwA ¥½l ºB�jA °j oµ ¬B«AÆU

/SwA ºn°BMRAl ³M kØ¼�« RB´ Ø]±« ��®« /�§A

/SwA »�v¦� Ç �±�z« ©�Swj B½ Ç JlB� ·½o�¯ �½ ºn°BMRAl /J

»§±ªdÇ« RB´ Ø]±Ç« ��®Ç« ¬B�§BhÇ« ²BÇ£¬C ,k®{BÇM Swnj ©µ BM n±�m« ºB�jA °j oµ o£ A

��®«|Bi joMnB� ,q̄±wnBQo�¯ pA B«A /k¯nAj Swj nj RB´ Ø]±« ��®« oMAoM nj º±� »§¿kTwA
¤B�{A ,q̄±wnBQo�¯ ³M /joª{»« pB\« An ³ Ø]±« ºBµo¢¦ª� ° Bµn±w K¼�oU »§±ªd« RB´ Ø]±«
¤BÇ�{A Ç½A ³Ç� »¯BÇ«p BÇU ° jnAj j±Ç]° »§±ªd« RB´ Ø]±« ° ºn°BMRAl ·½o�¯ pA »¯±£ B¯±£

/Sv¼¯ Swnj »MB½pnA ¥MB� <J> ° <�§A> nj »®ª� ¤¿kTwA ,k¯±z¯ }hz«

o�¯ nj ¬°kM »UAlo¼� ° »UAl ³M RB�� ©¼v�U ³� k¯Aj»« ©´« An ³T�¯ ½A ³M ³]±U q̄±wnBQ
RB�� ³�¦M ,k®Tv¼¯ »UAlo¼� ° »UAl ,j±i ºj±i ³M RB�� /Sv¼¯Swnj ,|Bi »Ã¼{ T�o£

³TÇ�¯ ¼ªÇµ pA º° /joÇ� ©¼v�ÇU »UAlo¼� ° »UAl ³M ¬A±U»« An B¼{A pA ºA³�±ª\« B½ ¾»{ �½

¬j±M »Lv¯ ¬B¼M ºAoM j±i ¤¿kTwA nj °A ³� k½Bª¯»« ¤¿kTwA ,½A±�oMAoM nj ° k®�»« ²jB�TwA
;k®� ²jB�TwA <SwA ¤Bw 7 pA oU nqM HUn°o� ³� jnAj j±]° ºq¼a> ©�e pA k¯A±U»ª¯ ,RB��

»UAl »T�� ³¯ ,j±i ºj±i ³M <¬j±M 7 pA oU nqM> /Sv¼a ³� jo�}hz« An q¼a ¬C k½BM Ao½p

/»UAlo¼� ³¯ ° SwA
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ºn°BÇMRAl ³M kØ¼�« »§±ªd« RB´ Ø]±« ³�®½A pA An j±i n±�®« k½BM ³� k®�»« ¬B¼M ¼®`ªµ

<ºn°BMRAl ³M »§±ªd« RB´ Ø]±« ¬j±M kØ¼�«> pA »¯±£ B¯±£ �½nB�U ¬A±U»« /©¼®� {°n ,SwA

:jo�»« ¬B¼M ¼®a An j±i �½o�U ° S{Aj

:o£ A SwA ºn°BMRAl ³M kØ¼�« »§±ªd« RB´ Ø]±« ��®« ¨B�¯ �½

/k{BM ³T{Aj j±]° ³¼�� ¬A±®� ³M ¨B�¯ ¬C nj »UAl ·¦ª] k®a /1

»ÇioÇM ³� k{BM ½A ¨q¦Tv« B«A ,k{BL¯ ³¼�� ¬A±®� ³M »UAl ·¦ª] _¼µ ºAnAj n±Mq« ¨B�¯ /2

o¼� ³ Ø]±«o¼� ° »´½kM �½B�e »ioM ²Aoªµ Ö̈ B�¯ ¬C ³� B®�« ½A ³M ;k®{BM Swnj »UAl RÀª]

/k{BM Swnj »UAl RÀª] »ioM ¨q¦Tv« ,q¼¢¯AWdM

pB\Ç« An »ÇUAl RÀªÇ] »ioM Ç ºnAjB®�«�o�y¼Q ,½AoMB®M ° Ç ºk®M¤±«o� ,¨B�¯ ¬C /3

/jnBªzM

/k®�»ª¯ B« k½B� ºq¼a ,»ª£njow q] ³� SwA »UÀ�z« ºAnAj ºn°BMRAl /Z

/k«B\¯A»«��B®T« [½BT¯ ³M ¬C xo½mQ ³� SwA ¬C ºn°BMRAl ¥�z« ½oU©´«

ºn°BMRAl ·½o�¯ k�¯

pA »�½ :©¼®�»«¥¼¦dU ° ¬B¼M ,SwA ²k{ jnA° ºn°BMRAl ·½o�¯ ³M ³� An ºk�¯ °j ,Sªv� ½A nj

³M ºn°BMRAl ·½o�¯ ³�®½A ºo¢½j ° ;SwA �B�°A ¬j±M »�o� ° »UAl ß¬j±M »Lv¯ Bµk�¯ ½A

¬A±®� ³M (W.Kneal)¥¼̄ B̈¼¦½°An �B�°A ¬j±M »�o� ° »UAl ¬j±M »Lv¯ /k«B\¯A»«��B®U

¶nBMnj An½A±�¤BX« ,½A pA y¼Q /SwA ²jo� bo�« ¤BX«�½ K§B� nj <ºn°BMRAl> ·½o�¯ ¤B�{A

·½o�Ç¯ pA jB�TÇ¯A ºAoÇM¥¼Ç̄ B̈¼¦Ç½°³� An »§BX« /©½jo� ¬B¼M ,RB´ Ø]±« ��®« ¬BMp »�Ak~« ¨B´MA
��®Ç« ¬BÇMp »�BÇ]nA ¨B´ÇMA ¶nBÇMnjÇ½A±�¤BX« ³M ºjB½p Øke BU ,SwA ²jo� bo�« ºn°BMRAl
j±i ¤¿kTwA½A±�° <ºn°BMRAl> k�¯ nj An j±i ¤¿kTwA¥¼̄k®aoµ /jnAj SµBL{ RB´ Ø]±«
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n±Mq« ¤¿kTwA °j oµ ³�¯C ¥¼§j ³M B«A ,k¯A²jo� ¬B¼M ,An RB´ Ø]±« ��®« ¬BMp ¬j±L¯ »�B]nA k�¯ nj

:©¼½±£»« gwBQ ,²jo� ¬B¼M ©µ BM An °j oµ ,k®®�»«º°o¼Q B®L«�½ pA

»T§¿j ¨B´MA ° �B�°A »�o� ° »UAl ¬j±M »Lv¯

° »ÇUAl ³Ç� ²j±ª¯ ¤¿kTwA ,¬C tBwA oM ° ²jo� ¬B¼M½A±�<RAnBØ¼w jk�> ¤BX« ³¼L{ »§BX«¥¼̄
»�Bi �¼�±U S´] ³M ³TvMa¾»{ ºAoMF��° »®�½ ;SwA »Lv¯ ,�B�°A ¬j±M »�o�

Ro�e ¬B½nA±e jAk�U> °A ¤BX« /k{BM »�o� B½ »UAl ¬C ºAoM k¯A±U»« ,j±{»« a¾»{ pA ³�
/SwA <7»v¼�

»�¼�±U ³a ³�®½A ³M ³TvM ° k¯nAk¯ »UAl S�� _¼µ jAk�A ³� jnAj jB�T�A ,½A±�k®¯B« q¼¯¥¼̄
jkÇ�> ¤BX« nj½A±�/k®{BM ³T{Aj �ª« B½ ºn°o� ±d¯ ³M An »T�� k®¯A±U»« ,j±{»« B´¯C pA

,»®Ø¼�« ±d¯ ³M jk� ¬C ³�¯C o¢« ,Sv¼¯ jk�S�� <¬j±M 7 pA oU nqM> ³� k®�»« B�jA ,<RAnBØ¼w

½A±�¤¿kTwA ,½A pA y¼Q /k¯A³Ø�w �½ º°n °j ,½A±�°¥¼̄o�¯ ,½AoMB®M /k{BM ²k{}hz«

¥¼̄ ³�¯C ¥¼§j ³M /SwA½A±�¥�z« ¬Bªµ q¼¯¥¼̄¥�z« /©½jo� k�¯ <RAnBØ¼w jk�> ¶nBMnj An
�½ nj /SwA ²k{ ³]A±« �B]nA °j BM ,²jo�¯ ¥¼¦dU|Bi ºBµ��° k®¯B« An <¬B½nA±e jAk�U>

²kÇ{ <¬BÇ½nA±e jAk�U> ��° ,o¢½j »�B]nA nj ° 12 jk� ��° <¬j±M KØ�o« jk�> ,�B]nA

BÇM ¬A±U»« q¼¯ B\®½A nj (43)/SwA¥¼̄¤BX« pA B¢®¼T̄ÀQo½o�U BM ,©½jo� ¬B¼M ³� An »L§B�« /SwA
jk� x> ° ,FxBM An <SwA KØ�o« jk� x> o£ A /jAj An¥¼̄gwBQ ,¬B¼§±ªwAºk®M¤±«o� pA ²jB�TwA

:©½nAj ,©¼µjy½Bª¯GxBM An <SwA ¬B½nA±e
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³« Øk�«1)F12
³« Øk�«2) ($x) [HxÙ("y) (HyÉy= x) Ù(x=12)]
�o�3)HxÙ("y) (HyÉy=x) Ù(x=12)

(3) Ù b4)HxÙ("y) (HyÉy= x)
(4) Ù b5) x=12

(5) ° (1) = b6)Fx
(6) ° (4) Ù ¨7)HxÙ ("y) (HyÉ y= x) Ù Fx

(7) $ ¨8) ($x) [HxÙ("y) (HyÉy=x) Ù Fx]
(8 ,3) ° (2) $ b9) ($x)[HxÙ("y)(HyÉy=x) Ù Fx]

½A ³M (9) ·¦ª] ©½o¼¢M B®L« ,SwA ³T�o£ Rn±� ¬C nj ¤¿kTwA ½A ³� ,An ��A° ¬B´] o£ A

HUn°o� jk� ½A ° SwA ¬B½nA±e jk� ³� jnAj j±]° jk� �½ H�¼�j ,��A° ¬B´] nj ³� SwB®�«

:»®�½ ;k{BM ©�e ��° Rn°o� o£ A B«A /SwA KØ�o«

10) ($x)[HxÙ("y)(HyÉ y=x)ÙFx]
jk� ³� jnAj j±]° ºA³¯B¢½ jk� ,��A° ¬B´] nj HUn°o� ³� SwB®�« ½A ³M ³¦ª] ½A ²B£¬C

KØ�o« HUn°o� 12 Ao½p ;�jB� ° SwA 12 jk� pA »�¼�±U (9) ·¦ª] /SwA KØ�o« ° ¬B½nA±e

Ç Ao½p ;SwA JlB� ºA³¦ª] ° ,12 jk� ³¯ ° SwA ¬B½nA±e jk� pA »�¼�±U (10) ·¦ª] ° SwA

/Sv¼¯ KØ�o« HUn°o� ,½AoMB®M ° 12 HUn°o� ¬B½nA±e jk� Ç k{ ²nB{A ³� ³¯±£¬Bªµ

¬An°BMRAl /©½nAj AnFN©µ °F12 ©µ ,©¼µj ¬Bz¯NBM An ¬B½nA±e jk� o£ A ,¥¼̄¤¿kTwA nj
(NP>7) B«A ,k¯o½mQ»« An (9>7) q¼¯½A±�¤¿kTwA nj /k¯o½mQ»ª¯ AnFNB«A ,k¯o½mQ»« AnF12
·« Øk�Ç« ,Ç½A±Ç�¤¿kTÇwA nj ° (N=12) ·« Øk�Ç« ,¥¼Ç̄¤¿kTÇwA nj o£ A ,��A° nj /k¯o½mQ»ª¯ An
½A pA �½_¼µ ¬An°BMRAl B«A ,k¯o½mQ»« An B´¯C ¤¿kTwA ¬An°BMRAl ,k{BM ³T{Aj j±]° (NP=9)
,¬An°BÇMRAl o�Ç¯ pA ,Ç½A±Ç�¤¿kTÇwA ©µ °¥¼̄¤¿kTwA ©µ ,½AoMB®M /k¯nAk¯ ¤±L� An Bµ³« Øk�«

/Sv¼¯ jnA° ºn°BMRAl ·½o�¯ oM ºk�¯ ,Bµ¤¿kTwA ½A BM ° SwA x°kh«
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ºn°BMRAl ·½o�¯ ¨B\¯Aow ;��B®U

¬Ak¼�B½n> ß¤BX« ³M ³� SwA ²jo� ¬B¼M ¤BX«�½K§B� nj ºo¢½j ¤¿kTwA <¾»{ ¨±´�«> nj½A±�
��B®ÇU ³M ,ºn°BMRAl ·½o�¯ ³� k®�»« ¤¿kTwA ,¤BX« ½A nj °A /SwA �°o�« <nA±w³ioa°j

:k½±£»« ¤BX« ½A nj °A /k«B\¯A»«

° <k¯nAj BQ°j HUn°o� ³� Sv¼¯ ¼®a ° k®¦�B� HUn°o� Bµ¬Ak¼�B½n> :S�£ ¬A±U»« ÁBªTeA

�oÇ� ³Ç� ºjoÇ� B«A </k®¦�B� HUn°o� ³� Sv¼¯ ¼®a ° k¯nAj BQ°j HUn°o� ¬AnA±w³ioa°j>

¬BÇ�«A ³M ° ¥�B� HUn°o� n±Mq« jo� B½C ?³a ,nA±w³ioa°j ©µ ° SwA ¬Ak¼�B½n ©µ j±{»«

�o� ¬°kM ° ¾»{ �½ ¶nBMnj »�B]nA n±� ³M B« ³� B\¯C BU H�¼�j ?u��M B½ SwBQ°j ,|Bi

,©¼®�»Ç« SLdÇ� u��M B½ ¬AnA±w³ioa°j ¥MB�« nj ¬B¯Ak¼�B½n ºk®M²°o£ ³M SLv¯ »�Bi

,©¼Ç¯AkÇM �ªÇ« An o¢½j »ioM ° ºn°o� An °A �B�°A pA »ioM ³�®½A ¼¼�U nj º±� Ø� _¼µ
(44)/jnAk¯ j±]°

:SwA ²jo� o½o�U ¥½l bo{ ³M An½A±�¤¿kTwA (45),<Rn°o� S¼µB«> ·§B�« nj B¢®¼T̄ÀQ
/k¯nAj BQ°j HUn°o� ³� Sv¼¯ ¼®a ° k®¦�B� HUn°o� Bµ¬Ak¼�B½n (1

/k®¦�B� HUn°o� ³� Sv¼¯ ¼®a ° k¯nAj BQ°j HUn°o� ¬AnA±w³ioa°j (2

:©¼®�»«�o� ¬±®� A

/SwA nA±w³ioa°j ° ¬Ak¼�B½n¤°BQ(3
:jn°C Swj ³M An ¥½l ·\¼T¯ °j ¬A±U»« <3> BU <1> ºBµ³« Øk�« pA

/jnAj BQ°j HUn°o� ³� Sv¼¯ ¼®a ° SwA ¥�B� HUn°o�¤°BQ(4
/SwA ¥�B� HUn°o� ³� Sv¼¯ ¼®a ° jnAj BQ°j HUn°o�¤°BQ(5

x> ,HxBÇM An <jnAj BÇQ°j x> ,GxBÇM An SwA ¥�BÇ� x> ,FxBÇM An <SwA ¬Aj»�BÇ½n x> oÇÇ£ A
bo{ ³M n±Mq« ¤¿kTwA ºk®M¤±«o� ©¼µj y½Bª¯ aBM An <¤°BQ> ° ,IxBM An <SwA nA±w³ioa°j

:SwA ¥½l
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³« Øk�«1) ("x)[FxÉ(GxÙ ~ Hx)]
³« Øk�«2) ("x)[lxÉ(HxÙ ~ Gx)]
³« Øk�«3)FaÙ la

(3) Ù b4) Fa
(3) Ù b5) la
(1) " b6)FaÉ ( GaÙ ~ Ha)
(2) " b7) laÉ ( HaÙ ~ Ga)

(6) ° (4) ¨ Øk�« ��°8)GaÙ ~ Ha
(7) ° (5) ¨ Øk�« ��°9)HaÙ ~ Ga

(8) Ù b10)Ga
(9) Ù b11)Ga

(11) ° (10) Ù ¨12)GaÙ ~ Ga
pA Swnj ¶jB�TwA ° ºk®M¤±«o� W¼e pA »®�½ ;k«B\¯A»«��B®U ³M »Twnj ³M ¤¿kTwA ½A

³M ¤¿kTwA ·\¼T¯ nj ³� »��B®U B«A /jnAk¯ »��®« ¥�z« _¼µ ,RB´ Ø]±« ��®« nj ZBT®TwA k�A±�

RB« Øk�Ç« pA �½_¼Çµ ¬An°BÇMRAl AoÇ½p ;Sv¼¯ <ºn°BMRAl> ·½o�¯ ¤B�{A pA »{B¯ ,²k«C Swj

RB« Øk�Ç« »TÇwnj ºAoÇM k½BM ³� SwA ½A½A±�¤¿kTwA ¥�z« /k¯o½mQ»ª¯ An n±Mq« ¤¿kTwA
³¯ ° k®TvµRB´ Ø]±« ��®« pA ºA³¼�� ³¯ ¨Ak� _¼µ ,°A ¤¿kTwA RB« Øk�« Ao½p ;jn°B¼M ¥¼§j ,j±i

,½A±�¤¿kTwA pA �B�j ºAoM »v� ©µ o£ A /k¯o½mQRBLYA ,RB´ Ø]±« ��®«ºBµ¨B�¯ pA �½_¼µ nj

Ao½p ;j±{»« ¬Ak®a °j½A±�¥�z« ,k®� ¬B¼M »ª�e Rn°o� K§B� nj An <2> ° <1> ºBµ³« Øk�«
,H¼¯BY /k®Tv¼¯RBLYA ¥MB� q¼¯ »½B´®U ³M B´¯C ° ©½nAk¯ <2> ° <1> ºBµ³« Øk�« xo½mQ ºAoM »¦¼§j ,Á°A

An n±Mq« ¤¿kTwA ¬A±U»« »¯B«p ,»ª�e Rn°o� BM <2> ° <1> ºBµ³« Øk�« xo½mQ�o� BM o¢½j

nj An ¬C ,<Rn°o� nAo�U> ¶k�B� pA ²jB�TwA BM ¬A±TM BU k{BM ºn°o� q¼¯ <3> ·« Øk�« ³� jAj ³«AjA
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/joM nB� ³M An ZBT®TwA k�A±� ° jo� nAo�U ,ºn°o� �¯BµoM ·®«Aj

ºn°o� ²joM nB� ³M ¤¿kTwA ½A nj½A±�³� An »�B�°A ,¬An°BMRAl o�¯ pA ³�®½A ³M ³]±U BM
:j±M kµA±i ¥½l ¥�{ ³M ¬C c¼d� ºk®M¤±«o� ,k®Tv¼¯

1) ("x)[FxÉ (~ GxÙ ~ ~GxÙ ~ HxÙ ~ ~Hx)]
2) ("x)[lxÉ (~ GxÙ ~ ~GxÙ ~ HxÙ ~ ~Hx)]
3) FaÙ la
4) Fa
5) la
6) FaÉ (~ GaÙ ~ ~GaÙ ~ HaÙ ~ HaÙ ~ ~Ha)
7) laÉ (~ GaÙ ~ ~GaÙ ~ GaÙ ~ HaÙ ~ ~Ha)
8) ~ GaÙ ~ ~GaÙ ~ HaÙ ~ ~Ha
9) ~ GaÙ ~ ~GaÙ ~ HaÙ ~ ~Ha
½A±�¤¿kTwA SwA ¬An°BMRAl ¤±L� jn±« ³� »UB« Øk�« BM o£ A ,©¼®�»« ²kµBz« ³� ³¯±£¬Bªµ
k¯A±U»ª¯ ° SwAx°kh« q¼¯½A±�¤BX« ½A ,½AoMB®M /©¼wn»ª¯��B®U ³M ,©¼®� ºk®M¤±«o� An

/j±{ jAkª¦� ºn°BMRAl oM ºk�¯

jnA° ¬C oÇM ³½o�Ç¯ Ç½A ¬Ak�T®Ç« °Ç½A±�³� k{BM »UÀ�z« pA �nB� ºn°BMRAl ·½o�¯ o£ A
ºn°BMRAl ³M ³� »UB´ Ø]±« ��®« ,½AoMB®M /SwA �B�j ¥MB� ³½o�¯ ½A ³� ©½o¼£»« ³\¼T¯ ,k®¯Aj»«

³ÇM ,SwA ºn°BÇMRAl ¨q¦TÇv« ¬C xo½mQ ³� ,»�P½o�¤°A »wB®{S§¿j ¼®`ªµ ° k«B\¯A»«
/SwA �B�j ¥MB� »«B�¯ ,SwA �B�j ¥MB� ºn°BMRAl ·½o�¯ ³�¯C ¥¼§j

»Twnj ²An kwn»« o�¯ ³M ° k¯A³T�o£ y¼Q nj ºn°BMRAl ·½o�¯ ¬B��Ak« ³� SwA »µAn ½A

An <ºn°BÇMRAl> ·½o�Ç¯ ²B£_¼µ½A±�/³T�o£ y¼Q nj½A±�j±i ³� SwA »µAn o¢½j ²An /k{BM
³� j±M »�k« ° jo� S�§Bh« <ºn°BMRAl> ·½o�¯ RÀ�z« ¥¼§j ³M ,RB´ Ø]±« ��®« BM ° S�o½mP¯

/jB´¯ nB®� An ¬C k½BM
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?SwA ©´L« <¬B�«A> ° <Rn°o�>»�½q¼�BT« q½BªU B½C

,RB´ Ø]±« ��®« ³M½A±�RB�AoT�A ·ªµ ·z½n ³� k®�»« ¬B¼M��®«·�v¦�JBT� nj�Bµ¬Ap±w
½A o£ A kwn»« o�¯ ³M (46)/SwA »½B®�« ©¼µB�« o¢½j ° »L¼�oU ° »¦¼¦dU q½BªU ³M °A �¼ª� �{

hw ,©¼®� » Ø�¦U½A±�o�¯ pA <¬B�«A> ° <Rn°o�> »�½q¼�BT« q½BªU ¨B´MA An�Bµ¬Ap±wºB�jA
q½BªU ½A pA ¥�Tv« ,³½o�¯ ½A nj��B®U ° ºn°BMRAl ·¦Ãv« ³M½A±�¤B�{A ³TL§A /SwA »Twnj
»«q] ¥�A °j> ·§B�« »®�½ ,½A±�jB�T�A ½A ·z½n »wnoM ° k�¯ �kµ ,B\®½A nj /kwn»« o�¯ ³M
�±MoÇ« <¬BÇ�«A> ° <Rn°oÇ�> q½BªÇU ° RB´ Ø]±Ç« ��®« ³M ³� B\¯C BU B«A /Sv¼¯ <»½Ao£ ³Mo\U

:©½pAjoQ»«½A±�ºB�jA ¥¼¦dU ³M ,j±{»«
° <� Øw±«> ºB®�« ³M »¦¼¦dU bÀ��A °j�Bµ¬Ap±w/k¯A³¯±£°j ,��®« nj »¦¼¦dU ºB½B��

:o£ A SwA »¦¼¦dUA,tBwA ½A oM /SwA ²joM nB� ³M B´¯C ºAoM An <�¼�«> ºB®�« ³M »¦¼¦dU

/k{BM »��®« �k� �½A(�§A

:B½

/j±{ ¥½kLU »��®« �k� ³MA,o¢½j ºBµ�jAoT« ºB] ³M Bµ�jAoT« »®½q£ºB] BM (J
��Ç� ³� An »T½A°n ° ,<� Øw±« »¦¼¦dU> k{BM <J> ¥«B{ ©µ ° <�§A> ¥«B{ ©µ ³� An »T½A°n

S½A°n BM½A±�³� SwA ²jo� nB´�A�Bµ¬Ap±w/SwA ²k¼«B¯ <�Ø¼�« »¦¼¦dU> k{BM <J> ¥«B{
°j> njÇ½A±�(47)/SwA »¦¼¦dU pA <J> S½A°n BM °A ¥�z« ° jnAk¯ »¦�z« »¦¼¦dU pA <�§A>

<¬j±ÇM »¦¼¦dÇU> pA ³Ç� »ª¼µB�Ç« �½oÇ� pA <�§A> ³ÇM An <J> ¥½kLU ,<»½Ao£ ³Mo\U »«q] ¥�A

BM ³a ,<�§A> ³M <J> ¥½kLU »®�½ ;k¯Aj»« »�T®« ,k®{BL¯ »½B®�« ©¼µB�« ·�L{ nj ° k®{BM oUnB�{C

¤±LÇ� ¥MB�o¼� An »wB®{B®�« k�A±� ³M ¥ Øw±U BM ³a ° �jAoU ³M ¥ Øw±U BM ³a ,�½nB�U ³M ¥ Øw±U

° k®Tv¼¯ <¬j±M »¦¼¦dU> pA oU{°n »ª¼µB�« <»wB®{B®�«> ° <�jAoU> ,<�½nB�U> Ao½p ;k¯Aj»«

½A±�³� SwA ½A ©´« ·T�¯ (48)/S�o£ ²o´M B´¯C pA <�§A> ³M <J> ¥½kLU ºAoM ¬A±U»ª¯ ,½AoMB®M

»½B®�Ç« ©¼µB�Ç« ¬joÇM nB� ³M pA ³�®½A ¥¼§j ³M B«A ,jnAk¯ »¦�z« ,¬j±M »¦¼¦dU <�§A> S½A°n BM



   
   

 

213 Ê RB´ Ø]±« ��®« ³M °A R¿B�{A ° ½A±�

/k¯Aj»« (49)�jB� H��®« ºB½B�� An <�§A> ,k®�»« q¼µoQ <Rn°o�> ° <¬j±M »¦¼¦dU>

° ºn±Ç� »wB®Ç{S§¿j ³�®½A ¤°A :jo� ¬B¼M½A±�oMAoM nj ¬A±U»« An K¦�« °j ,B\®½A nj
³� ©¼{BM ³T{Aj »¯B¼M ,ºn±� »wB®{S§¿j nj ³� SwA �ª« /k®U°B�T« ,ºjoMnB� »wB®{S§¿j

nj SwA �ªÇ« /SwA �jBÇ� q¼Ç¯ K¦�« ½A u�� /©½±{ ³]A±« »UÀ�z« BM ,¬C joMnB� nj

RÀ�z« ¬C ,»wB®{S§¿j ¬C joMnB� nj ³� k{BM ³T{Aj j±]° »UÀ�z« ,ºn±� »wB®{S§¿j

pA �½_¼µ ³� k®Tvµ ºA³¯±£ ³M »½B®�« ©¼µB�« ·�L{ ³� ©½o½mPM An½A±�hw o£ A /k®�¯ p°oM
,©½±{ ¥ Øw±T« ³�L{ ½A pA ºo¢½j ¨±´�« ³M k½BM ,�½ oµ c¼�±U ºAoM ° ²j±L¯ oU{°n ºo¢½j

° »¦¼¦dÇU q½BªÇU joMnBÇ� nj ³Ç� »§Be nj ,²jAj fn ºn±� »wB®{S§¿j nj ³� SwA ºA³¦Ãv«

B½ »¦¼¦dU ow oM ,¬±®�BUS̄B�¬B«p pA ³�®½A pA o�¯�o� /©¼Tv¼¯ ³]A±« »¦�z« ¼®a BM ,»L¼�oU
�Ak~Ç« }¼hÇzU |±~i nj ,jnAj j±]° o�¯ �ÀTiA ³�wÀ� ¼M ,RB¼�B½n ¬j±M »L¼�oU

±dÇ¯ ³ÇM ,©Ç�Swj /jnAk¯ j±]° »wBwA ºBµo�¯ �ÀTiA ,»L¼�oU ° »¦¼¦dU ¨B�eA pA ºnB¼vM

¬F{ ,»¦¼¦dÇU ¨BÇ�eA ³Ç� K¦�Ç« Ç½A /jB´¯ q½BªU ,»L¼�oU ° »¦¼¦dU ¨B�eA ¼M ¬A±U»« »L¦w

¬j±ÇM ApS�o�« oM ³� »§Be nj ,SwA ¬B¯Aj��®« ° ³�wÀ� ·ªµ ¤±L� jn±« ,k¯nAk¯ »½ApS�o�«

³ÇM An q¼a ¬C ©µ ³� ©½nAk¯ pB¼¯ ²nA±ªµ ,ºq¼a ¬jo� Ø¼�« ºAoM /k¯nAj ��A±U ,»L¼�oU ºB½B��

©µ K¦�« ½Au�� /©¼½Bª¯ Ø¼�« ¬C ³M SLv¯ An o¢½j ºBµq¼a ©µ ° ©¼®� Ø¼�« »~hz« ±d¯

pB¼Ç¯ ²nA±ªµ ,©½jo� q½BªT« ¬C pA An Bµq¼a o¢½j ,ºq¼a ¬jo� }hz« ºAoM o£ A :SwA Swnj

BÇM ¬A±U»Ç« An ¬j±ÇM »¦¼¦dÇU o£ A »®�½ ;©¼½Bª¯ Ø¼�« »~hz« ±d¯ ³M ©µ An q¼a ¬C ³� ©½nAk¯

©¼µB�« ©¼µA±hM ³� jnAk¯ »Un°o� o¢½j ,jo� }hz« »½B®�« ©¼µB�« ·�L{ ©¼µB�« pA ²jB�TwA

·�L{ �½ kµA±i»« ³� SwA ½A½A±�¥�z« /©¼®�}hz« ©µ An »½B®�« ©¼µB�« ·�L{ o¢½j

�Bd§ ³¼�M c¼�±U ºAoM »½B®L« An »�½ ° k®� q½BªT« ©µ pA o¢½k�½ BM ·�MAn nj An »½B®�« ©¼µB�«

° Sv¼¯ Ao£ B®L«½A±�Ao½p ;jnAk¯ ºnB£pBw ©µ °A »wB®{S�o�« ¨B�¯ BM½A±�xÀU ½A /k½Bª¯

,ºA³�L{ º±¢§A nj ³�SwA »�¼L� /SwA ºA³�L{ º±¢§A kµj»« ³ÄAnA ³� »wB®{S�o�« º±¢§A
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/n±�¼ªµ q¼¯ ©¼µB�« ° k®Tvµ�LUo« o¢½k�½ BM »�±¯ ³M Ç ²pAk¯A �½ ³M ³¯ ³TL§A Ç BµS�o�« ·ªµ

pA »¦¼¦dU ¨B�eA ° k®�»« q¼µoQ »½B®�« ©¼µB�« ¬joM nB� ³M pA½A±�k®aoµ ,o¢½j º±w pA
SwA �B�§A WdM B\®½A nj ³� SwA ½A ¤AÆw ,k®�»« o¼L�U �jB� H��®«ºB½B�� ³M An <�§A> �±¯

o¢½j ³� jnAj »½Bµ»£s½° ,�jB� H��®« ³a ° ©¼«B®M»¦¼¦dU An ¬C ³a ³� <³¼��> ¨B¯ ³M »T�¼�e B½

�jB� »�½Ao{ oµ nj <�§A> �±¯ pA »¦¼¦dU ¨B�eA ³�SwA ½A pA o¼� B½C /k®Tvµ¬C k�B� ,¨B�eA

RnBLÇ� ³ÇM ° k¯A�jB� »�½Ao{ oµ nj ° ,k®Tvµ �jB� »��®« ¨B�¯ oµ nj ¨B�eA ½A ?k®Tvµ

° »¦¼¦dÇU ¨BÇ�eA |±~Çi nj ³Ç� »½BµWdÇM pA ºnB¼vM kwn»« o�¯ ³M /k¯Aºn°o� ,o¢½j

»½Bµq½BªÇU pA »{B¯ ,²jAj º°n �ª« ° ºn°o� ¨B�eA ° ¼vQ ° ¼z¼Q ºBµS�o�« ,»L¼�oU

|±~i nj »��®«ºBµSv½±¼T½p±Q»wBwA WdM ,ÂX« ;k½C»« Swj ³M B´¯C K¼�oU pA ³�SwA

pA ³� SwA ¼z¼Q »L¼�oU ¨B�eA |±~i nj ,S̄B�BM B´¯C S�§Bh« ° »L¼�oU ° »¦¼¦dU ¨B�eA
»¦¼¦dU ºB½B�� ,k¯nAj BµSv½±¼T½p±Q ³� »½B®L« BM /©½nAk¯ »«B�eA ¼®a ,BµSv½±¼T½p±Q o�¯

²An B´®U ³� SwA »�¼L� ,k®{BM ³T{Ak¯ ¤±L� ©µ An ¼z¼Q »L¼�oU ©�e o£ A /k¯nAj ºn°o� �k�

¨B�eA ½A ³�®½A nj Ao½p ;k®½Bª¯ jAkª¦� »¦¼¦dU AnS̄B�¼z¼Q »L¼�oU ¨B�eA ³� SwA ½A �ª«
�¦i o¢½k�½ BM An ºn°o� ° ¼z¼Q ¥¼¦dU o£ A ,½AoMB®M /k®T{Ak¯ »T�§Bh«S̄B�BM ,k¯Aºn°o�
nj ³Ç� |±~hÇM ,k½C»ªÇ¯ y¼ÇQ »¦Ç�z« B´Ç¯C �Ak~Ç« ¼¼�ÇU nj kwn»Ç« o�Ç¯ ³ÇM ,©¼®Ç�¯

° »ÇUAl RB�Ç� ¼®`ªÇµ ° �ªÇ« ¨BÇ�eA ° ºn°o� ¨B�eA ¬A±U»« ,»�P½o�»wB®{S§¿j
/j±ª¯ q½BªT« o¢½k�½ pA »M±i S�j BM An B¼{A »�o� RB��

° <Rn°o�> »�½q¼�BT« ¨B´MA|±~i nj An½A±�ºB�jA o£ A »Te ³�SwA ½A o¢½jK¦�«
An ²An °j ¬A±U»« ,Rn±� ½A nj /Sv¼¯ RB´ Ø]±« ��®« ¬jB´¯ nB®� ºAoM »¦¼§j ,©½o½mPM <¬B�«A>

H�Ç�A° oÇ£ A ³�®½A ¨°j /jo� ��n An <¬B�«A> ° <Rn°o�> »�½q¼�BT« q½BªU ¨B´MA ³�®½A ¤°A :j±ª¼Q

° <Rn°o�> »��®« q½BªU ³M An RB´ Ø]±« ��®« ,k{BM ³T{Aj j±]° q½BªU ½A nj »wBwA »«B´MA

/jo� j°kd« <¬B�«A>
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